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" @) BARYCENTRE DE DEUX POINTS PONDERES
1.1. POINT PONDERE
4 Définition
Soit A un point du plan et@ un nombre réel.

eLe couple(A;a) s’appelle un point pondéré ou massif. Le réel & s'appelle le poids oy 13 rmac..

On dit aussi que le point A est affecté du coefficienta ou de la masse algébrique ¢,
e Un systéme de points pondérés est une collection de points pondérés.

m/@@_:_,

1) (A35) ; (B;—-2); (C;\/g); D:= |sont des points pondéres.

Soit(A;a) et(B;ﬂ) deux points pondérés du plan tels que: a+ f #0.

s
Il existe un unique point G vérifiant I'égalité . XGA+ /26—_8 7-155

Le point G est appelé le barycentre des points o doni A et ( B;p ) . On dit aussi que G estle

barycentre du systeme pondéré {( A;a): (B: 5.
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» Si G est le barycentre du systéeme pondéré {( A;a) : (B; ﬂ)} , alors G est le point de la ¢ .‘
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tel que : AG =

1.3. HOMOGENEITE DU BARYCENTRE
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Proposition
SiG est le barycentre du systéme pondeéré {(A;a' ) (B;f )} , alors G est aussi le barycentre du sys-

téme pondéreé {(A ka) : (B k[ )} pour tout réel kK non nul. En d'autres termes :

le barycentre de deux points pondérés ne change pas sion multiplie ou on divise ses coefficients par

un méme nombre réel non nul. Cette propriéte s ‘appelle « homogénéité du barycentre »

1) ' in A;lOO) et(B ;500) ont le méme barycentre que les points (A;l) et(B ;5) car

100 I _1 et 500x L _s
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) Les points| A;— |et| B ont le méme barycentre que les points(A;—2)et(B;3)car:
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15 PROPRIETE CARACTERISTIQUE DU BARYCENTRE

Soit(A;a) et(B; )4 ) deux points pondérés du plan telsquea +  # 0.

Le point G est le barycentre du systeme pondéré {(A;a) ; ( B: ﬂ)} si, et seulementSe bt

point M du planP : aMA + ﬂ—A—{lﬁ = (a +ﬁ);\—4_5

Cest-a-dire G Y
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. 1 6. COORDONNEES DU BARYCENTRE ;
Proposit{gn

Soit(O R }) un repére du plan.
(Asa): (B;B)} ot A(xx;34) et B(x5:3,)

| §iG est le barycentre du systeme pondére
(axA +,Bx3,a)'A+ﬂ)’B
. Alors le couple de coordonnées de G est: G \/a b ,————-—————a piy”

n considére les points A(2;1) etB (7 ; 6) et soit G le barycentre g,

systéme pondere {(A; 3) ; (B; 2)} Le couple de coordonnées du pointG est donné par:

. - 3x,+2Xg rx 20
¢~ G~ 5
3+? , ce quidonne: - 7 . Par suite : G(4;3).
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5 1. BARYCENTRE DE TROIS POINTS PONDERES
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Définition
| SOit(A;a),(B;,B) et(C ;)’) trois points pondérés du plan tels que: @+ S+ #0.
Il existe un unique point G vérifiant I'égalité : aGA + ,B@ + ;/E—C =0

. Le point G est appelé le barycentre des points pondéres (Asa), (B; ) et (C; a).On dit aussi f |

que G est le barycentre du systéme pondéré {(A;a) ; ( B: ﬁ) : (C ; ,,)} :
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SiG est le barycentre du systéme pondéré {(A;a ) (BB RlCLy )} alors G est aussi le barycentre
du systéme pondéré {(A;ka) . (B;kp Y€ ;ky)} pour tout réel k non nul. En d'autres termes :

le barycentre de trois points pondéres ne change pas si on multiplie ou on divise ses coefficients par

un méme nombre réel non nul. Cette propriéte s’appelle « homogénéité du barycentre » .

B and

2 3 PROPRIETE CARACTERISTIQUE DU BARYCENTRE

{ Proposition

Soit(A;a) : (B;ﬁ) et(C;y) trois points pondéres du plan tels quea + f+y #0.

Le point G estle barycentre du systeme pondéré {(A;a) : (B 35 ) : (C e }/)} si, et seulement s;, .'

tout point M du planP : aMA+ SMB+yMC =(a+ B+ y )MG
e o o ﬂ L E 4 i ¥
'est-a-dire : MG = MA + MB + MC
C'est-a-dire i e P
Ce résultat traduit : « la propriété caracteristique du barycentre
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e En considérant M = A, on trouve : AG =
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2.4. ASSOCIATIVITE DU BARYCENTRE

Proposition

e ———

Sdit(A;a) ) (33/3) et(C ’,7) trois points pondérés du plan tels que & + B+y#0eta+t B #0.
5i G est le barycentre du systeme pondére {(A;a) . (B;f) 5 (€S }’)} _alors G est aussi le barycentre du

systeme pondére {(H &+ ,3) ;(C : }')} ol H est le barycentre du systeme pondéré {(A;a) ;(B - ﬂ)} .

En d’autres termes : Le barycentre de trois points pondérés ne change pas si on remplace deux d’entre

eux par leur barycentre partiel (s'il existe) affecté de la somme des deux poids.

2 5. COORDONNEES DU BARYCENTRE R

Proposition

Soit( O: i, j Jun repére du plan.

SiG est le barycentre du systéme pondéré {(A;a) : (B;,B);(C;}/)} ou A(r Y, ) B(
A A ' XB;.VB)et
F s
ax, +fx, +yx. a Yt By, +y
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C(xc:¥c ). alors le couple de coordonnées de G est : G
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