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Arithmétiques dans z

Exercice 1

[I][_][] Soit I'équation : (E): 35u-96v=1 ; (uv)eZ?.

[ J[z][ ] Vérifier que (114) est une solution particuliere de I'équation (E).
[ ][2][ ] En déduire la solution générale de I'équation (E).

ID[ | ] Soit I'équation : (F) : x¥®=2[97] ; xeZ.

[ ][z][@a] Montrer que 97 est un nombre premier.

[ ][ [ ] Puis Montrer I'implication : x e solutions(F) = xA97=1.

[ [ ][B] Montrer I'implication : x € solutions(F) = x° =1[97].

[ L Jle] Montrer I'implication @ x € solutions(F) = x=211[97].

[_][2][ ] Montrer I'implication : x=2'[97] = x € solutions(F) .
[_I3][_] Montrer que I'ensemble des solutions de (F) s'écrit sous la forme :

§={(11+97k)eN ; keN }

Exercice 2

[ ][] Soient p et ¢ deux nombres premiers vérifiant :
PHt=1lpg] et p<q
[]z][a] Montrer que p et 9 sont premiers enfre eux.
[ ]b] En déduire que : 91=1[p] et 97=1[p].
[ ]12][a] Montrer que (p—1) et g sont premiers entre eux.
[ 1L ]b] En utilisant le théoréme de Bézout, Montrer que : p=2.
[ 1 Jie] En utilisant le théoréme de Fermat, Montrer que : 99! = 1[q].

[C1[d] En déduire que ¢ =5.
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Exercice 3
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Exercice 4
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Exercice 5
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Exercice 6

[] Soit 'équation @ (D) : 7x*-13y=5 ; (x,y)eLx1
1] ] Soit (x,y) une solution de (D).
| Ja] Montrer que x et 13 sont premiers entre eux.
_|b] En déduire que x?=1[13],
| ]c] Montrer que : x*=10[13].
) Jd] En déduire que : x?=3[13).

2] ] Déduire des questions précédentes que I'éauction (D) n'admet pas
de solutions dans Z x Z.

el

Exercice 7
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Soit N I'entier naturel exprimé dans le systéme de

numeération décimal par :
N=111...11

—_—
2010 fois

le chiffre |
1) Montrer que N est divisible parl1.
2) a) Vérifier que le nombre 201 1 est premier et que :
10" —1 =9N
b) Montrer que 2011 divise 9N .
¢) En déduire que 201 | divise 9N .
3) Montrer que le nombre N est divisible par22121.

Exercice 8
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Exercice 9
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’l.- Soit p un nombre premier tel que p > 3 on suppose qu'il existe deux entiery @et b premiers entre eux
tels que p/a’ +ab+b’
1) Mostrerque pAa=let pab=]
) Mostrer @’ =b’[p] et a"'lb”'[p]

) Diduire que p=|[3]

U Oncomidire daas N véguation: (E) : x(2021-x) = y(x+ y)
s.u(x.y)-mnmuldo(E)um d=xAye x=da et y=db

Y Vérferque anb=1 o (a" +ab+8)d = 2021a

2) Moatrer que (a’+ab+bz)ha=|ududnqu a’+ab+bl/202|

J) Hulmulthuhml 2 )
que & +ab+b =43 =
) Déduire daas " 1 do(E) (on rappel que 2021 = 43x47

Exercice 10
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x4 =1[2015]
4) Montrer que : x = 1054 [2015].

Exercice 11

Pour plus d’informations sur les cours a distance visitez notre plateforme 8 sur11


https://www.facebook.com/zikomaths/
https://www.youtube.com/channel/UCNNlFX43qz0xzOL3WeA3jHA
https://ajitfhamacademy.teachable.com/
https://ajitfhamacademy.teachable.com/

série 2BSM Pr Zakaria Bouicha 2-BAC SM
Page facebook

Chaine Youtube

2BACSM Whatsapp : 0617074062

plateforme

Arithmétiques dans z

1-Soit x un entier non nul premier avec 55 .
a-S ‘assurer que x°?> =1 [53].
b-En déduire que pour tout entier naturel k, x>?**1 = x [53].
2-Soit I'équation (E;) : x?°=2[53]oux€Z.
Montrer que 2° est une solution de (E,) .
3-Soit x est une solutionde (E;).
a-Montrer gue x est premier avec 53.
b-Montrer que x*°!' = x [53].
c-En déduire que x = 2° [53].
4-a- Montrer que 2° = 35 [53].
b-Donner alors I'ensemble des solutions dans Z de I'équation (E;).
5-On considére dans Z X Z U'équation (E;) : 7la —53p =1.
a-Verifier que (3,4) est une soultion 'équation (E,).
b-Résoudre dans Z X Z l'équation (E,).

) R x = 34[71]
6- Résoudre dans Z le systéme {ng =2 [53]

Pour s’inscrire dans la plateforme et avoir la correction
sous forme de videos il suffit de contacter 0617074062 sur
wisp
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